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1. AMINVATAT IN CICLUL PRIMAR

e T

Aritmetica este o parte a matematicii care studiazi sl opereazd cu numere. Operatiile
aritmetice invitate in clasele primare sunt: adunarea, sciderea, inmultirea §i Tmpirtirea.
Intalnim numere in diverse aplicatii, motiv pentru care vom evidentia operatii cu acestea

utilizind configuratii geometrice.

1.1.1. Adunarea numerelor naturale

Adunarea a doud numere naturale este opera';la care asociaza numerelor asi b numarul |

natural a + b, numit suma celor dous numere date; a si b se numesc termenii sumei a + b.

Consideram bile identice care, grupate ca in figura aldturati, > @
reprezintd primele 5 numere naturale nenule. i 2
Prin adidugarea si adunarea succesivi a unei noi bile se obtine 2

sirul infinit al numerelor naturale nenule: A S R A

»—5

g ‘ E)éemplu :

Urmérind figura alituratd, si se descompuni in toate modurile
posibile numirul 6 ca o suma de doud numere naturale nenule.

Rezolvare: Se observi ci pe rAndul intdi sunt 5+ 1 =6 bile, pe
al doilea rand, 4 +2 =6 bile, pe al treilea rand, 3 +3 =6 bile, pe al
patrulea rand, 2 +4 =6 bile, pe al cincilea rand, 1+5 =6 bile.




Intr-o sumd, putem permuta ordinea celor doi termeni si obtinem acelasi rezultat.
Pentru a aduna numere care contin mai multe cifre, acestea se asazi unul sub celilalt,
astfel ca unititile s fie pe aceeasi coloana, zecile si se afle pe aceeasi coloani s.a.m.d. Se

calculeazd suma cifrelor de pe fiecare coloand. Dacd suma are doud cifre, atunci prima cifra

se aduni la coloana urmatoare si ultima cifrd a sumei se scrie pe coloana sa.

7 Exemplu

~ Si se determine sumele numerelor din tabelul din stanga:

a b |a+b a b |a+b
o o o TEETRE
315|417 | 2 Rezolvare: s 417 | 732
914 | 114 | 2 14 | 114 | 1028

3 Sa retinem! s

Adunarea este 0 operatie, iar suma este un numar natural obtinut In urma efectudrii

operatiei de adunare.

1.1.2. Sciderea numerelor naturale

"~ Pentru doud numere naturale a si b, cu a > b, se defineste numérul natural nenul ¢ avand
proprietatea b + ¢ = a. Numadrul ¢ se numeste diferenta dintre a si b, notatia fiind ¢ = a — b.
In acest caz, a se numeste descdzut, b se numeste scdzdtor.

% Exemplu

Vlad are in contul personal 12500 lei si achizitioneazd wun laptop

in valoare de 2 800 lei, pldtind cu cardul. Ce sumai i-a ramas in contul personal?




Rezolvare: Valoarea obiectului achizitionat (laptop) este mai mici decat suma pe care o
poseda 1n cont, deci va putea pliti (2 800 < 12 500).
Dupa tranzactie, Vlad va riaméne cu 12 500 lei — 2 800 lei = 9 700 lei. Dac3 la valoarea rimasi

(9 700 lei) adunam valoarea obiectului achizitionat (2 800 lei), se obtine valoarea initiala aflati
in contul personal: 9 700 lei + 2 800 lei = 12 500 lei.

Scaderea numerelor care contin mai multe cifre se face pe coloane. Mai ntai se scad

unitatile, apoi zecile s.a.m.d. Cand nu este posibil, se Imprumutd o unitate din coloana
urmatoare.

Exemplu

Sa se determine diferentele numerelor din tabelul din stdnga:

a |b|la-b a | b|la-b| verificare
61 [10] 2 61 [10| 51 | 10+51=61
O e e Rezolvare: 1501117 | 184 [173184=201 "
640 [84 | 2 640 | 84 | 556 | 84+ 556 =640

Scéderea a doud numere naturale se poate efectua numai daca descizutul este mai mare sau
egal cu scazitorul. De exemplu, diferenta 5 — 7 nu este numar natural, deci nu putem efectua
operatia. (Din 5 lei nu pot cheltui 7 lei.) In cazul in care este posibila operatia, rezultatul este

un numar natural, adica diferenta celor doudi numere este un numar natural,

Exemple

1. Unul dintre poetii §i muzicienii striluciti care au marcat inceputurile epocii de glorie
artisticd din Grecia a fost Terpandru (adic3 ,,fermecitorul”), care a venit din insula Lesbos in

Sparta in anul 670 1.Hr. El a addugat lirei cu 4 coarde incd 3 coarde. Cate coarde avea lira sa?

Rezolvare: 4 +3 =17.

10



Lira cu 7 coarde se mai numeste heptacord. Se pare ca era cunoscutd inca din vremea

regelui Minos, iar cu ajutorul ei, Terpandru a potolit o revoltd populard prin interpretarea

unor cantece ale sale.

2. Timoteu, care a trdit in generatia care i-a urmat lui Terpandru, a adaugat lirei cu

7 coarde incd 4 coarde. Cate coarde are lira obtinuta?

Rezolvare: 7+4=11.

La un concurs, lui Timoteu nu i s-a permis sé participe cu noua sa lird decat dupa ce i

s-au Indepartat acesteia coardele suplimentare de catre efori.

1.1.3. Inmultirea numerelor naturale

Daca se considerd doud numere naturale a si b, prin operatia de inmulfire se asociaza

numdrul natural d, notat d = a - b, numit produsul numerelor date; a si b se numesc factorii

produsului.

mmﬂwﬁamm

z o Exemple §

Dorim sd ITnmultim 4 cu 6, adica sd adundm de sase
ori numérul 4 cu el insusi. Acest lucru este ilustrat in

figura a), care contine 4 coloane si 6 linii. Se obtine

produsul 4 - 6.

Daci intoarcem figura astfel incat sa avem 6 coloane Fig. a) Fig. b)
si 4 linii, figura b), obtinem produsul 6 - 4, dar numarul de

unititi nu se modifica.

Si refinem! js

Vom utiliza pentru nmultire semnul ,,-» Inlocuind semnul ,,x», utilizat in clasele
anterioare. Motivatia este legata de utilizarea simbolului ,,x” pentru alte obiecte matematice

care se vor studia 1n clasele superioare (vectori, produs cartezian etc.).

11



2 Exemplu ;

" Si se determine produsele ol e & POiligip
numerelor din tabelul; wEu] QR ) Rezolvare: 7 1101 70
GG 917 |63

2ol 1 52 25.d5:[375

PROBA INMULTIRII (PROBA CU 9)

Fara a utiliza un calculator, ne punem problema de a verifica daci am efectuat corect
inmulfirea a doud numere. VA prezentdim o modalitate ugoard prin care putem verifica
corectitudinea ei.

Considerdim un caz particular. Fie a = 482, b = 97. Si se verifice daci
a * b =46 754. Suma cifrelor deinmultitului a este 4 + 8 + 2 = 14, apoi suma cifrelor acestui
numar este 1 +4 =5, care va fi numiti sumitd. Determinim sumita inmultitorului b, 9+ 7 = 16,
iar, 1 + 6 = 7. Cele doua sumite obtinute se inmultesc (la fel ca numerele din care provin).
Obtinem 5 - 7= 35. Sumita 3 + 5 = 8 0 comparim cu sumita produsului a - b. Deci, 4+6+7+
+5+4=26,2+ 6 = 8. Sumitele obtinute sunt egale, de unde tragem concluzia ci inmultirea

este corectd. Daca cele doud sumite ar fi fost diferite, atunci rezultatul inmultirii ar fi fost

gresit si am fi fost obligati si
482-97 = 46754

sumita lui 482 este: 4 +8+2=14>1+4=5 . o

sumita lui 97 este: 9+7=1631+6=7 reluarea Tnmultirii.  Exista

25:7=35=3+5=8 cazuri rare in care proba cu 9

sumita rezultatului: 4 + 6+ 7+5+4=26>2+6=8§

depistdm eroarea de calcul prin

nu depisteaza greseala.

1.1.4. Impirtirea numerelor naturale

1. IMPARTIREA CUREST 0

Fiind date numerele naturale nenule a si b, daci existd |

a b =g

deimpartit. impartitor | cit

numarul natural nenul ¢, pentru care a = b - ¢, atunci spunem

cia: b=c.

2



- Exemplu

Avemrdre Impdrtit In mod egal 12 mandarine la 4 copii. Efectudnd

distribuirea succesiva a acestora, remarcdm ca fiecare copil primeste cate 3

mandarine. Deducem ca 12: 4 = 3. ,

Numarul 12 este deimpirtitul (ceea ce trebuie distribuit), numarul 4 este impartitorul
(numdrul de grupe in care distribuim obiectele date) si numirul 3 este citul (ceea ce primeste
fiecare copil).

Dar, nu putem distribui in mod egal 12 mandarine la 5 copii

fara a tdia doud mandarine 1n parti mai mici. Din acest motiv,

vom recurge la teorema Impartirii cu rest.

2. IMPARTIREA CUREST

Fiind date numerele naturale a si b, cu b # 0, atunci exista si sunt unice numerele naturale |

c,rpentrucarea=b-c+r,unde 0 <r<a.

in acest caz, a= deimpartit, b= impartitor, ¢ = cat, » = rest.

E)cemplu
Fiind date numerele a = 54, b = 8, s4 se aplice teorema Impértirii cu rest.

Rezolvare: Vom scrie multiplii lui 8 pana cand primul dintre acestia va depési numarul 54.

Avem: 0,8,16,24,32,40,48, (54) , 56, unde am inserat si numdirul a = 54.

f_Aﬁ
B . S Se
0 b a

Obtinem 54=8 - 6+6,0<6<8saua=b-6+r,0<r<b.

Cum r este numar natural, puteam scrie in teoremd, la fel de bine, §i 7 < b. Am preferat
prima scriere pentru a evidentia §i pentru mai tarziu (in cadrul numerelor intregi) faptul ci
restul este un numdr natural. Dacé r = 0, atunci a = b - ¢, adica putem distribui in mod egal

a obiecte in b cutii.

13



praTE

i Exemplu -

Sd se determine catul si restul Impartirii pentru perechile de numere a si b, unde
a = deimpirtit, b = impértitor:
a)a=91,b=97, b) a=120, b=15; ¢) a=349, b=20.
Rezolvare: a) 91=97-0+91, ¢=0, r=91 <97
b) 120=15-8, deci c=8, r=0;
) 349=20-1749,c=17,r=9. i

GAZETA MATEMATICA

APARE O DATA PE LUNA
pney

ANUL 3
RUMARUL 4 SEPTRIRGR tiss,

AUMARDL

14



N Exercifi propuse Jisss

-

-

1. Reprezentati printr-un desen, cu ajutorul bulinelor, numerele naturale cuprinse intre 4 si 9.

2. Si se descompuni in toate modurile posibile numirul 7, ca o suma de doud numere naturale

nenule. (Generalizare)
3. Folositi buline pentru a verifica egalitatea: 2 - 5=5 - 2.

4. Sa se completeze tabelul urmitor:

a |bla+b|a-b|ab
49 | 5
23 17
201 | 99

5. Tabelul urmdtor precizeaza, in kilometri, distantele rutiere de la Bucuresti la diferite orase

pe ruta Bucuresti-Timigoara.

Orag | Bucuresti | Rosiorii de Vede | Craiova | Filiasi | Caransebes | Timisoara
kilometri 0 100 209 245 432 333

Calculati distantele de la:
a) Rosiorii de Vede la Craiova; b) Craiova la Timisoara;

c¢) Caransebes la Craiova; d) Timigoara la Bucuresti.

6. Avem doua vase negradate de 9 1 si, respective, 4 1. Cum putem aduce

de la rau: '
a) 6 1 de apd; b) 7 1de apa?

91 41
7. Sa se aplice teorema Impértirii cu rest pentru perechile de numere:
a)a=154,b=15; b)a=68,b=11,
c)a=509, b=10; d) a=90, b=100.

15



8. Paul are ntr-un cont la banci o sumi de bani. I se adaugd din salariu suma de 3 600 lei si

apoi cheltuieste 2 700 lei. Verifica apoi valoarea rimass, care este de 6 000 lei. Ce sumi de

bani a avut initial?

9. Se pot aseza pe un cerc numerele naturale 1, 2, 3, ..., 20 astfel incat diferenta oriciror dous

numere aldturate si nu fie mai mare decat 22

10. Scriem numerele naturale de la 1 1a 1 000 firi a le despérti. Se formeaza o secventa de cifre.
a) Céte cifre sunt scrise in secventi?
b) S& se determine a 200-a cifrd din secvents.
c) Determinati o alti cifrd din secventi la alegere. Dupi ce o determinati, propuneti-i unui

coleg problema.

11. Féard a utiliza calculatorul, si se efectueze urmitoarele inmultiri, apoi si se verifice

corectitudinea acestora prin utilizarea probei cu 9:
a) 54 - 63; b) 342 - 72; c) 786 - 98,; d) 769 - 654.
12. Verificati dacd 567 - 874 = 485 558, utilizand proba cu 9.

13. In urmatorul joc sudoku (vezi si imaginea aliturati), se dau sase simboluri care au pozitia
datd. Se cere s se completeze astfel Incét, pe fiecare linie si pe fiecare coloand, si se afle

cate unul dintre cele sase simboluri.

X e )
© ®
* D | e
® ®
® | x @
S X

16



~ Prin fractie, intelegem o parte sau mai multe pérti ale unititii care a fost divizata in parti egale. |

O fractie este reprezentatd prin doud numere plasate unul deasupra celuilalt si separate
de o linie, numit linie de fractie: |

— numdrul superior (numdrdtorul) aratd cate parti egale se considerd dintr-un intreg;

— numdrul inferior (numitorul) arata numarul de parti egale in care a fost impértit intregul.

De exemplu: fractia 3 are3 parti la numaérator si 4 ——
i numarator
parti la numitor. Am Tmpartit Intregul in 4 parti egale,

apoi am considerat 3 dintre acestea. Linia de fractie se \%numitor ‘
mai noteaz3 ,,/”’. Astfel, uneori, vedem scris 3/4.

Pentru a citi o fractie, enuntdm numéritorul, apoi numitorul, la care addugdm terminatia imei.

"D k e
Exemplu: fractia = se citeste ,,trei cincimi”.

O fractie reprezinta citul dintre numaritor prin numitorul ei.

Exemplu: g: 3, deoarece 6 = 2 - 3. Cand Impdrtirea se face exact, fractia este un numar
natural.

‘Sﬁ investigim! m

Analizand urmatoarele trei fractii,

o0 | L

8 il . SR
- g; N si comparand numaratorii

o tse < & D ;
cu numitorii acestora, observam ca: la fractia 2 avem 5 < 8, la fractia

% avem 8 =8 la fractia % avem 11>8.
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